Geénnalités san leo fonctions numeéniques  [Sciences Maths B fdlale jaouad

xZ
X242
1-monter que la fonction f est Ia composée de deux fonctions classiques puis etudier les var iations de f
2 - Determiner f ([1, 2})

3 - Monter que f est minorée sur R
4 - Monter quef (R)=]-1,0]

EXERCICE 1:

on considére la fonction f : x — —

EXERCICE 2 :

En utilisant la composée de deux fonctions de références étudier les variations de la fonction h
dans les cas suivants :

2
2Ux-1-1 2= h(x) = 2)( —-2X+2

1-h(x)=
(x) Ix-1-1 X°—4x+3
x> -1
2x° -2
EXERCICE 3:

3-h(x)= 14— h(x)=x-2Yx—1+4

X2-2x

On consideére la fonction f définie par . f(x)= ———"
X2-2x+3

1- Déter miner D,

2 — Monter que f admet unminimum

3 — monter que la fonction f est la composée de deux fonctions classiques puis etudier les var iations de f
EXERCICE 4.

X2-2x+6

Les meme questions de I' exercice 3 pour la fonctionf (x) = ——————
2x2-4x+4

EXERCICE 5

On consdeére les fonctions f et g définies par : Fo) =L etgx)=1+x2

X

1) Calculer f(g (x))

2) Montrer que (Vx € [1,+[) f(x) = % ) /1 - (% -1)2

3) En déduire la monotonie de la fonction h définie par h (x) =

EXERCICE 6

x|
1+ x2

x24+3x+1

On consideére la fonction f définie par : f (x) = e

1) Montrer quevx €]—1,+ [ f (x) =u(x+ 1)ou u est une fonction que I'on déterminera.
2) En déduire la monotonie de f sur J-1, + |

3) Montrer que f n‘admet pas de minimum.

EXERCICE 7

3+ x24 2x+43

On consideére la fonction f définie par f (x) Tre3

1) Montrer que (Vvx €IR) f(x) >x—1

2) En déduire que f n’est pas majorée.
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EXERCICE 8

X+ x+ 1

On consideére la fonction f définie par :f (x) 1

Montrer que f n’est pas majoré.(Utiliser un raisonnement par I'absurde).

EXERCICE 9 :
x-E(x)
Ix

So int f et g deux fonctions définies sur[0,+x| par : f(x) = etg(x)=x-E(x)

1 - Montrer que g est majorée par 1 et minorée par 0

1
JErx)
2 — En déduire que f est majorée par 1
3 -Verifier que Min(f(x)) =0
EXERCICE 10 :

On consideére la fonction f définie sur [O, +oo[ parf(x)=E(x)?-2E(x)
1-Montrerquevx c R E(x )2<E(x?2)
2-Montrer que Min(f(x)) =-1

puis en déduire que f ( x ) < pour tout x < |0, +o|

3-0n pose x = n+%avecn eN

a — Ecrire f ( x ) en fonction de n

b - En deduire que f est non majorée sur R*
EXERCICE 11 :

1-E(x?3)
1-Deter min er D, et montrer que f est une fonctin paire
2 - Ecrire f ( x ) sans le symbole de la partie entiére
Exercicel? :

On considére la fonction f définie par :f(x )= x2+ {1}

onposef(x)=x(x|-1) et g(x)=x+1
1- Deter min er D, et montrer que f est une fonctin impaire
2 — Etudier les var itions des foctions f et g
3 - Sur le meme plan muni d’' un repere orthonormé (o, i , ] ) construire (C, ) et (C . )

4 — a — Montrer graphiquement que |' equation f ( x ) = g( x )admet une seule solution « sur I’ int ervalle [0, +oo[
—b-Monter quel<a<?
n(n?-1)

k=n
5—soitneN*etonpose5n=Zf(k) monter que S, = 3
k=1

EXERCICE 13

On considére la fonction f définie par f (x) = V2 x — E(V2 x)

1) Montrer que f est périodique de période \%

g Z—->R
x = g(x) =2x — E(\2x)

a) On considére g la restriction de f sur 7
b) Montrer que g est injective.
c) On considére I'équation g (x) = 1 avecx € 7Z

e Montrer que 0 n’est pas solution de I'équation.
e Est-ce que I'équation admet des solutions dans 7.7

Est-ce que g est surjective ? Justifier




