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n+2 U
=—"—u ;Onpose V, = —
.......... n+l 2n+2 p n

1°) Calculer Uy et U,
2°) Montrer que (Vn € N)u, >0

2
3°) Montrer que (Vn € N) 21:;2

4°) a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique.
b) Calculer V,, puisU,, en fonction de n .puis Calculer limU

N—-+o0

n ’

< 1 en déduire la monotonie de (u,,) est ce que (U, ) est convergente

n-1 U
¢) Calculer S, = ZTI

ExX 2 0n considére la suite (Uy,,) définiepar:Uy = 0,U; =1et (Vn € N) u,yp = % Upy1 — % U,
Onpose V;, = Uy 41 —%Un et W,=5"U,
1°) Montrer que (V,,) est une suite géométrique de raison % puis calculerV,, en fonction de n .
2°) a) Montrer que (W,,) est arithmétique de raison 5

b) Ecrire Wy, puis U, en fonction de n
3°) a) Montrer que (Vn € N*) 0<Up4q < % U,

b) En déduire que (Vn € N*) 0<U, < (é)n_l puis calculer im U,

2_

Ex.3: On considére (Uy,,) définie par: Uy = ;; Upy1 = % (U, +n?) onpose V, = U, — Z 2n+3

1°) a) Montrer que (V,,) est géométrique
b) Calculer V,, puis U,, en fonction de n

2°) Onpose Sy = Zvi etTy = ZUi Calculer S,, et T, en fonction de n N.B Ziz — nnt@ntl)
1=0 i—1

2
i=0

Ex 4 Soit la suite (Uy) /Uy = 0 et Uy g ="
1 15
1) Montrer que :¥Vn € N:0 < U, < > (Rq P Uppr = T 2)

2) (U,) est croissante et déduire que (U,,) converge .

3) a) Mont Vn € N-(l— )_E(l_ )_ﬂ
) a) Montrer que (53— Unn) 55— Un) = 5020,
iy 1 5/(1 1 1 (5\"
b) Déduire que¥'n € N:io— Upiq < E(E_ Un) et que 0 < 7= U, < E(E)

¢) Déterminer lim U,

4) Soit (%) / V, = 22

Ecrire Vy, puis U, en fonction de n et calculer lim U,

Montrer que (V) est une S.G /q =%

1) Montrer que Vx € [1,+oo[: f (x) = #wa + 1 Et déduire que f est croissante sur [2,+00[
2) a) Montrer que ¥x € [1,+oo[: f(x) — x = %

b) Déduire que Vx € [1;3] f(x) < «x

3) On considére la suite (U,,) définie par: Uy = 2 et U, 11 = f(U,)
a) Montrerque (Yn€ N)1<U, <3
b) Montrer que (U,) est décroissante .

Justifier que (U,,) est convergente et calculer lim U,




Exe6

x+1
. ; x2+1
et soit (C) la courbe de f dans un repére orthonormal (0;1; j) tel que: ||7]] = 2cm

1] a) Vérifier que : (WVx €] — 00; 0[)  f(x) = ﬂ— 1

1+

1
= —1
14+
¢) En déduire les deux branches infinies de la courbe (C)
2] a) Montrer que : (Vx € R) f'(x) = (xz+11)—xw/2_+1
b) Etudier les variations de f et dresser son tableau de variations.
2
3] a) Montrer que: (Vx € R) f(x) —x = (1+\/;2—.S)+\1/)1+T
b) En déduire la position relative de la courbe (C) et de la droite (A) déquation y = x
c) Vérifier que (A ) est tangente a (C) en son point d’abscisse 0
d) Construire (C)
Deuxiéme partie :
Soit g la restriction de la fonction f a lintervalle | — 00; 1]
1] Montrer que g admet une fonction réciproque g~ définie sur intervalle 7 que Lon précisera,
2] Donner le tableau de variations de g~ " .
3] Vérifier que g~ est dérivable en -1 puis calculer ( g H (=1).

4] Construire la courbe de g~ dans le méme repére (utiliser une couleur différente) .onstruire la courbe .

1+

b) Vérifier que : (Vx €]0; +0[) f(x) =

On considere la suite réelle (Uy,) _ définie par:ug = —% et (Vn € N) u,4q1 = f(u,)

1] Montrerque: (Vn € N) —1<u, <0

2] Montrer que (Uy,) est une suite décroissante et en déduire qu’elle est convergente.
3] Déterminer la limite de la suite (u,,) .

Be7 f()= 75 x€l=[49]

19)Montrer (Vx € D) f () = 5

2°) Désordre dans I [équation f(x) =x

3°) On considére la suite (W,) définiepar: u, =9 et Uy = f(uy,)
a) Calculer uq

6) Montrer que(Vn € N) 4 <u, <9

¢) Montrer que (U, ) est croissance et en déduire qu elle est convergente .
d) calculer imu,,

En déduire que f croissante sur I, puis calculer f(I)






