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exercice n°1 : 

Donner la valeur de vérité et la négation de 

chacune des propositions suivantes : 

1- (∀x∈ℝ) ,(∃n∈ℕ) / n > x .

2- (x, y)∀ ∈ℝ2, x < y⇒∃a∈ℚ/ x < a < y .

3- ∃!
3

k ∈ℤ / −π < π + 2kπ ≤ π

4- ∀x ∈ ℝ,∃y ∈ℝ / y2 − xy −1 = 0 

exercice n°2 :

exercice n°3 :
Soient a et b deux éléments de    ℝ . Montrer que:

( ⇒ (1- a <1 ∧ b <1) a + b 1+ ab< ) .

2- (a ≠ 1 et b ≠ 1) ⇒ (a + b − ab ≠ 1)

exercice n°4 :
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1- [ 1
1,1[ ; ! : =

+1

x
y x IR y

x
∈ + −∀ ∈ − ∃ . 

2- 

( )(a,b)∈ℝ2
, a +1 − a < b +1 − b ⇔ (b < a)∀

x ∈ℝ, x + 1+ x2 > 03- ∀

4- 
( )201820171 1

 ( ),
2

n n+ + +∀n∈ ∈ℕ ℕ

5- (∀n ∈ℕ), n(n +1)(n + 2)(n + 3) +1∈ℕ .
exercice n°5 :
 Résoudre dans ℝ : 

1- x2 − 3x + 2 > x − 2

2- 2x2 +1 > 2x − 4

3- x − 2 = 5x + x +1 +

exercice n°8 :
Montrer par récurrence que : 
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exercice n°6 : 

1. Démontrer que : 2 ∉ℚ .

2. Démontrer que : ,
+1

∈ℕ∗∀ ∉ℚn
n

n
. 

3. Soient a  et b  deux nombres rationnels.

a. Montrer que a + b 2 = 0⇒ a = 0 etb = 0 .

b. En déduire que, ∀(a,b,a′,b′)∈ℚ4
  on a :

(a + b 2 = a′ + b′ 2 )⇒ (a = a′ ∧ b = b′) .

exercice n°7 : 
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