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Exercice 1:
Soit la fonction définie par f(x)=2x+5-/x2 +2x . On désigne par ¢sa
courbe représentative dans un repére orthonormé (O.,i,j)

1/ a) déterminer le domaine de définition de f.

b) calculer lim f(x) et lim f(x).
X —>+00 X —>—00

c) montrer que la droite A:y=x+4 est asymptote oblique de £ auyvoisinage de +oo

d) Montrer que £ possede une asymptote oblique que I'on précisera
2/ étudier la dérivabilité de f a gauche en -2 et a droite en0 et interpréter, les résulta
3/ on désigne par g la restriction de f a l'intervalle]-oo,-2].

a) Dresser le tableau de variations de g.

b) montrer que g realise une bijection de]-o,-2] sur un intervalle J

que I'on précisera.
c) Montrer que g(x)=0 admet dans]-,-2] une solution unique «
et que ae]-3,-2[.

d) Calculer g(-3) et (g™)'(-1-13).
4/ Construire dans le méme repére les courbes représentatives de g et g™.
5/ soit la fonction h définie sur par h(x)=f{|x})

a) montrer que h est paire

b) en déduire les variations de h.

c) Tracer la courbe de h dans lexmémewrepére
Exercice 2:
On considere la fonction [ définie sur [1,+of par f(x)=x-1++/x2 -1 et on
désigne par ¢ sa courbe'representative dang un repére orthonormé (O,i,j)
1/ déterminer M T(x)
2/ a) étudier la dérivabilité de'f a droite en 1 et interpréter
géometriquement le résultat obtenu.

b) montrer que f est dérivable sur | 1,+xf et calculer f '(x).
a) dresser le tableau de variations de f.

3/ a)xmontrer que la courbe £ admet une asymptote oblique D que I'on déterminera.
b) préciser la position de £ par rapport a D.

4/ déterminer les coordonnées su point d'intersection de £ et A:y=x.

5/ a) montrer que f est une bijection de [1,+o[ sur un intervalle J que I'on précisera
b) déterminer f™(x) pou x &J.

6/ tracer la droite D, les courbe et & de f™.

7/ soit ¢ la fonction définie sur J0,1[ par (o(x)=f()1(—).

a) montrer que @ est dérivable sur ]0,1[ et calculer ¢ '(x).
b) en déduire les variations de .
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Exercice 3:

Soit f la fonction définie par: f (x) =1+ ; on note {'la courbe

X
V1 +x2

représentative de f dans le plan rapporté a un repere orthonormé . (O,i,j)
1/Montrer que f est dérivable sur IR.

b) montrer que pour tout X IR, f(x) = L 5
1+x2

a) Dresser le tableau de variations de f.

b) En déduire le signe de f(x) pour tout x IR.
2/ a) vérifier que la tangente T a la courbe £au point d'abscisse 0 a‘pour
équation y=x+1.

b) étudier la position relative de £ par rapporta T.

c) démontrer que le point W(0,1) est un point d'inflexion de ¢.
3/ montrer que le point W est un centre de symétrie de ¢.
4/ a) montrer que ¢ admet au voisinage de +oo une asymptote horizontale
D dont on donnera une équation et au voisinage de -oo une asymptote
horizontale qui est I'axe des abscisses.

b) étudier la position de ¢ par rapport a la droite D.et a (Oi).
5/ tracer £, T et D dans le repére (O,i,])
6/ a) montrer que f réalise une bijection de IR sur untintervalle J que I'on
précisera.

b) tracer dans le repére(Ogi,j) la courbe.¢’ répréséntative de la fonction 17!
7/ a) étudier la dérivabilité de £ sur J.

b) montrer que pour tout 10,2, f(%F X
X =X

c) donner I'expression de f*(x) pour x ]0;2[.
d) calculer (f)'(x).
8/ soit g.a fonction définie sur IR par g(x)=f(x)-x.
a).montrer que g.ést strictement décroissante sur [0, +0/.
b) En déduire que I'équation f(x)=x admet une solution unique « dans ]1,2].
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