Logique

1°) Donner le négation des proposition suivants :
@):@x€R) x <Vx+1 (Q:(vn €eN)ZZ €N
@®R):(Vx€R)x*+x+3>0et—1<x<1

($):(Vx ER*)Ay ER)x?+xy+ y?2 =0

2°) Déterminer la valeur de vérité de () et (Q) et ()

Ex 2 :En utilisant la contrapose Montrer que :

1) (Vn €IR) x ¢0<:)\/x+1¢1+§

*2 _3 =y
2) (Vx,y EIR*)y # 4x(:)x+y¢7
x y

3) (Vx,yER)x #yetxy+1 & rxtl ? Yyl

x+y 2

4) (Vx,y €R)x = louy #1 ©Vx+ [y # -
5)(Vx,y,z€ER)x+y >2z& (x>zouy > z)
6)(WVa,b€E€R) a #2etbh #3 ©ab—3a #2b—6

Ex3:
1)Soit x,y €IR montrerquex +y =0 S (X +Vx°+1)(y +y*+1)=1)

* X 2x+5y X
2)(Vx,y EIR_l_)x<y @y < Sx+2y < "

3)Vx,y € IR?) Vx2 + 1+\/y2+ 1=2x=y=0

Ex 4 :En utilisant un raisonnement par I'absurde

1) (Vn € IN*)Vn2 +7n+ 12 € IN
2) (Vx € IN*) x% + 1 n’estpas un carré parfait

3) Montrer que V2 & Q

4)(Vx € IN¥) /xx: €Q

Ex 5 :Résoudre dans IR
1) Vx2 — 5x+ 6>x + 4 3) Vx2 —5x+6<2x — 3

2) V2x2+1>2x— 4 4) Vx —12x—4

n (n+1)(2n+1)
6

k=n
EX 6 :En utilisant un raisonnement par récurrence Z k2 =
k=1

1-Suit x = 0 montrer que (Vx €IN) (1+x )" >1+nx

2-(Vx € IN) 32" + 26%5 est dinsible par 11

x (n+1)(n+2)

3-(Vx EIN*)1x2+2x3+ +n(n+1)= -

4-(Vx € IN) 21™ — 22" est dinsible par 17




